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CLASA a VIII-a

BAREM DE CORECTARE

SUBIECTUL 1
Fie m,n,p,qe N astfel incit m-n=p-q.
a) Ardtatica m(m+n+p+q)=(m+ p)(n+q).
b) Ardtafi cd numdrul m+n+ p+q nu poate fi prim.
Barem:
a) Avem succesiv: (m+n+p+q):m2 +mn+mp+mq=m’+ pg+mp+mq =
=AmEpEmIp)=(Eep)nte) e 3D
b) Dacd m+n+ p+q ar fi prim atunci ar divide pe m+ p sau m+q care sunt nenule si strict
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SUBIECTUL 11
Fie a,b,ceN" astfel incdt a* +b* =c* si a<b.

a) Ardtati cd a* +b* +¢* ¢ O,
b) Ardtafi cd existd a §i b prime intre ele si nedivizibile cu 5 a.i. Na*-b*+c¢* e N
Barem:
2 2 B .3 g 2 2 2 2 2 2 .
a) Din a”+b" =c” obfinem a”+b°+c¢” =c¢" +c¢” =2¢” de unde rezultd

V@ +02 + =2 =c\2, ceN' =a? +b? + ¢ &0
R /)

b) Dacd a si b sunt nedivizibile cu 5 atunci a® §i b* pot f de ﬁ)rma 5k+1 sau Sk+4 cu
keN. Dacd a si b ar fi de aceeasi formd atunci ¢* =a* +b* ar fi de forma 5k+2 sau 5k+3, fapt
imposibil. In consecinid a* si b> sunt de forme diferite deci a*+b*=5q=c>=5¢

=5/c=>c’=25p" > a’+b’ =25p. Putem alege a*=9p® si B =16p* =a=3p,b=4p

Deoarece (a,b)=1= p=1=a=3,b=4,c=5=>Va* +b* +c* =9-16+25 =13

..4p

SUBIECTUL 111

Se considerd piramida VABC cu baza triunghiul echilateral ABC. Semidreptele [AX, [BY si
[CZ sunt bisectoare ale unghiurilor «<VAB, <VBC si «<VCA, unde X € (VB),Y € (VC) si Z € (VA).

VX VA VY VB VZ _VC,
a) Ardtaticd —=——,—

XB AB’YC BC'7ZA €A’
b) Folosind eventual relaiile de la punctual a) ardtati ¢d piramida este regulatd dacd si
numai dacd planele (ABC) si (XYZ) sunt paralele.
Barem:
a) Relatiile din enunt rezultd din aplicarea teoremei bisectoarei in triunghiurile: AVAB,

AVBC si respectiv AVCA




Y INSPECTORATUL SCOLAR — =

CENTRUL JUDETEAN . ———. aimy
DE EXCELENTA g7 JUDETEAN NEAMT :
! * romania2019.eu
a)
b) Avem succesiv (ABC)//(XYZ)@XY//BC si YZ//AC & 6.4 r—— 44 si E=E<:>
YC Y Z4
VB VC
L SVA=VB=VC < VABC - piramidd triunghiulard regulatd. ....4p
AB BC CA

SUBIECTUL IV
Fie VA o dreaptd perpendiculard pe planul unui triunghi ABC cu m(<xA) =90°, m(<B)=175",

Vv
BC =4(3 +1)em 5i VA=25% BC.

a) Calculati distanta de la punctual V la dreapia BC.
b) Distanta dintre dreptele AC si VB.

(Se considerd cunoscut faptul cd sin15° =

V6 -2
2

Barem:

@ Fie AT 1 BC,T <(BC).

m(<A) =90°, m(«xB) = 75" = m(xC) =15", m(«xBAT)=15°. VA = TZ(%BC = TC = (\/5 + l)cm

f\f

sin15° —%i AB=4(\3+ ) =(V3+1)V2(V3-1)2 4B=2V2 e 2p

AABC: AC? = BC? - AB? =16(x/§+1)2—8:56+32\/§:>AC:\/56+32\/§ = 2\/14++/192 =

14+2 [14-2 AB- AC 2\/5'2\/5(2“/3) 4+2:3
:zu . +\/ ]2J_(2+J_):>AT— = Ee] =S

=3 +1= AVAT - dreptunghic isoscel = d(V, BC) = VT = VA2 =2 (V3 +1)cm

.............. 2p
b) Fie AU LVB,Ue(VB) (1)
AC L VA AC 1L (VAB
= AC L (VAB). Dar VAR, 4c1av (2) 3
AC 1 AB AU c(VAB)| 7 T 2
Din (1) 5i (2) = dist(VB, AC)=UA (3)
VB = AB +V4* =(22) +(VB3+1) 124232 VB=\12+243 9

ya-ap_(VB+1)-242 2(J3+1) )

(3) = dist(VB, AC) =




